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Somatodrios

A letra “sigma”
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Um exemplo

Qual o valor da soma?
1+2+4+---+16

Temos que descobrir qual a regra que define os termos dessa soma.

@ A regra pode ser “dobre o termo anterior™:

1+2+ 4+ 8 +16 =31

O N N N
X2 X2 X2 X2

@ A regra também poderia ser “some 1, depois 2, depois 3, depois 4,..."

1 +2+ 4+ 7 +11+ 16 = 41
NS NS NS A A
+1 +2 +3 +4 +5

Reticéncias ndo s3o precisas!

L. G. Cordeiro (UFSC) Algebra Linear, aula C2 Somatdérios 3/15



Regra geradora

Quando sabemos a “regra” que cria os elementos da sequéncia, podemos
deixa-la explicita:

1424 +2"+---+16

Os termos da soma sdo as poténcias de 2.
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Regra geradora

Mas e se fosse
346+ +(2n° —9n® +10n + 3) 4 - -- 4 12037
Qual o “n" inicial? Qual o “n" inicial?

n [0]1)2[3]4---] 10
2 —9n> +10n+3[3[6[3]6|27] - | 1203

Comecaem n=0ou n=27
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Somatodrios

Utilizamos a letra “¥" para denotar “soma’:

n
Y ai=am+ami1+am2+ o+ an

i=m
i: variavel
aj: “regra” de formacdo do i-ésimo termo

m: onde a soma inicia

n: onde a soma termina
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Somatodrios

Exemplo

22":20+21+22+23+24

=1+2+44+8+16
=31
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Somatodrios

Exemplo

10
> (2K —9K* + 10k +3) = (2:0° = 9-0>+10-0 +3)
k=0

+(2-1*-9-124+10-143)

+(2-22-9.22410-2+3)
+(2-10°-9-10° +10-1 +3)

—346-+34--+1203
— 3168.
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Somatodrios

Propriedades de somatérios

n

) 1=1+1+---+1=n
i=1
n
o§:1:1+1+~-+1:n+1
i=0
m+1

e ) 1=1+1=2
i=m

n
° Zl:n—m+1.
i=m
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Somatodrios

Propriedades de somatérios

° Z(ca,-) =c <Z a;)

i=m
n

o > (ai+ b)) =(am+ bm) + -+ (an + by)

i=m

:(am+...+an)+...+(bm+...+bn)

() (5
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Somatodrios

Exemplos

o> j=m+(m+1)+(m+2)+--+(n=2)+(n—1)+n

(m+n)(n—m+1)
2
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Somatodrios

Exemplos

er er

Z, mr(1- r)
(1-r)
Y e
(1-r)
(F" = ") 4 () e (0 ) (= Y

(1-r)

rm_ rn+1

(1=r)
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Somatodrios

Troca de variaveis

Se p € um namero e a; = b;y,

n
5 ai=am+---+an
i=m

n+p

= > b
j=m+p
n+p

= E: dj—p

j=m+p
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Somatodrios

Troca de variaveis

Mais simples: Pondo j = i + p, temos
@ j=m+ pquando i = m;

@ j=n+ pquando i = n;

°oi=j—p
e assim
n n+p
E a; = E dj—p-
i=m j=m+p
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Variacdes

e Se S={s1,5,...,5,}, entdo
n
DL P
seS i=1
D (45%) = (4s7) + -+ + (4s7)
seS

SED
n
(] | |a,-:al'a2~-a,,.
i=1
Rigebral Linear, aula €2
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